Streszczenie

W rozprawie rozwazamy definiowalna dynamike topologiczna grup definiowalnych
gléwnie nad o-minimalnymi rozszerzeniami cial rzeczywiscie domknietych. Dla
o-minimalnego rozszerzenia ciala liczb rzeczywistych R = (R, +,-, <,...) oraz
R > R, rozwazamy R-definiowalna grupe G i naturalne dziatanie G(R) na prze-
strzef Sq eqt(R) zewnetrznych typéw w G nad R.

Pierwsze dwa rozdzialy poswiecone sg wstepnym wynikom.

W trzecim rozdziale dowodzimy pewnych wynikéw ktore abstrahuja od sytu-
acji o-minimalnej. Pracujac nad dowolng strukturg pierwszego rzedu M nad ktéra
wszystkie typy sa definiowalne, rozwazamy M-definiowalng grupe G posiadajaca
definiowalny rozklad G = K H na podgrupy K, H < G speliajace K n H = {e},
takie ze grupa H jest definiowalnie ekstremalnie $redniowalna. Pokazujemy, ze
pewne aspekty potoku (G(M), Sg(M)) sa wyjasnione w terminach indukowanego
potoku (G(M), Sk (M)), tzn. dynamiki naturalnego dzialania G na podgrupe K.
Konkretnie, wyniki pokazuja homeomorfizm minimalnego potoku (G(M), Sq(M))
i minimalnego potoku (G(M), Sk (M)), oraz istnienie algebry obrazowej silnie ge-
nerycznych podzbioréw G(M) sktadajacej sie z cylindréw nad pewna algebra ob-
razowq silnie generycznych podzbioréw K (M ). Wyniki ulegaja znacznemu wzmoc-
nieniu przy zalozeniu, ze H jest podgrupa normalng.

W czwartym rozdziale otrzymujemy bardziej konkretne wyniki dla grup de-
finiowalnych w sytuacji o-minimalnej. Zajmujemy sie¢ gléwnie R-definiowalnymi
grupami spetniajacymi teorio-modelowy odpowiednik rozkladu Iwasawy: rozktad
zwarto-beztorsyny G = KH z K zwarta, H beztorsyjna. Dla takiej grupy podaje-
my czesciowy opis minimalnych potokéw jej uniwersalnego definiowalnego potoku
oraz pokazujemy, ze grupa Ellisa jej uniwersalnego definiowalnego potoku jest abs-
trakcyjnie izomorficzna z Ng(H) n K(R). To odpowiada negatywnie na wczesne
pytanie Newelskiego czy (przy pewnych dobrych zalozeniach) grupa Ellisa jest izo-
morficzna z G/GOO. Ponownie uzyskujemy mocniejsze wyniki przy zatozeniu, ze H
jest normalng podgrupa G.

Nastepnie rozwazamy uniwersalne nakrycia R-definiowalnych grup, naturalnie
interpretowane w pewnej dwusortowej strukturze, i uogélniamy wyniki dla mini-
malnych potokéw i grupy Ellisa do tej szerszej sytuacji.

W konicu prezentujemy pewne wyniki dotyczace algebr obrazowych zbioréw
silnie generycznych dla R-definiowalnych grup, w szczegélnosci dla G = SL(2, —).



