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W rozprawie doktorskiej zatytutowanej ,,Stochastyczne metody punktu siodtowego w
modelowaniu rezerw” podjeta zostata problematyka poszukiwania asymptotyk dla pew-
nych ztozonych rozktadéw. W pracy rozwazana jest losowa suma

N
A=>"Uj,
j=1

gdzie N jest zmienng losowa o rozkladzie Poissona ze srednig a, natomiast Uy, Us, . ..
niezaleznym od N ciggiem niezaleznych zmiennych losowych o jednakowym rozktadzie B.
Zaktadamy, ze Uy, Us, ... przyjmuja wartosci nieujemne, catkowitoliczbowe. Problemem,
ktéry bedziemy chcieli rozwazaé, jest pytanie o asymptotyke dla wyrazen P(A = k) oraz
E[n(N)|A = k], gdy k — oo, dla pewnej funkcji 7. Postuzymy sie stochastyczna metoda
punktu siodtowego. W tym celu wprowadzimy klase nowych miar probabilistycznych P(®).
Nowa miara jest wybrana w taki sposéb, ze dla dowolnej funkcji 7 > 0 zachodzi rownosé

E[n(N)[A = k] = E*[n(N)[A = k].

W pracy przedstawione zostaly propozycje asymptotyki wyrazone przy uzyciu nowej
miary probabilistycznej P definiowanej przez punkt siodtowy 6. Punkt siodtowy 6 zo-
staje zdefiniowany jako rozwigzanie rownania punktu siodtowego

EA = k. (1)

Szczegbdlowo rozwazane sg przypadki, gdy zmienne losowe U; pochodza z rozktadu o ogra-
niczonym nos$niku, a takze z klasa rozktadow logarytmicznie wklestych. Przedstawiona
zostaje hipoteza dotyczaca poszukiwanej asymptotyki

E[N|A=k] ~E’N, gdy k — oo,

gdzie 0 jest punktem siodtowym, rozwigzujacym réwnanie (??). Rozwazane sa réwniez
przyktady, dla konkretnych rozktadéw.

W drugiej czesci pracy przedstawiona zostata koncepcja stochastycznego modelu wy-
ceny rezerw, ktora stanowita motywacje do badania asymptotyk dla wspomnianych lo-
sowych sum. Rozwazany jest nastepujacy model, w ktérym N jest niejednorodnym pro-
cesem Poissona opisujacym momenty pojawiania sie szkod. W chwili 7; pojawienia sie
szkody uruchamiany jest proces X; opisujacy rozwéj szkody:



gdzie M; jest niejednorodnym procesem Poissona opisujacym momenty kolejnych wyptat
ze szkody, ktora zaszta w chwili T, a Cj; to zmienne losowe odpowiadajace wartosciom
kolejnych wyptat z danej szkody. Skumulowana warto$¢ wyptat do chwili ¢ ze szkod
powstatych w pierwszym roku wyrazona jest poprzez:

N(1)

Sty = Xi(t—T).

=1

Zaproponowane zostalty predyktory wartosci rezerw w postaci warunkowej wartosci ocze-
kiwanej, a takze predyktory oparte na kwantylach w odpowiednim rozktadzie warun-
kowym. Stad istotnym punktem badan byla analiza nastepujacej warunkowej wartosci
oczekiwanej

S W=kl (2)

gdzie kazda zmienna losowa W; pochodzi z mieszanego rozktadu Poissona z parametrem
b(t — T;), gdzie T; jest zmienng losowa jw. Do wyznaczenia aproksymacji dla powyzszej
warunkowej wartosci oczekiwanej wykorzystane zostaly metody pokazane w pierwszej
czesci pracy.

W ostatniej czesci pracy zostaly zaproponowane metody numeryczne pozwalajace na
wykonanie obliczen dla wyrazen rozwazanych w zaproponowanym modelu opisywanym
w trzecim rozdziale rozprawy doktorskiej. W tym celu zaproponowana zostala metoda
szybkiej transformaty Fouriera. Pokazane zostalo, w jaki sposéb zastosowaé transformate
w rozwazanym przypadku. Ponadto wykonano obliczenia dla konkretnych przyktadow.
Wyniki uzyskane w nastepstwie obliczen numerycznych zostaty rowniez skonfrontowane
z proponowanymi hipotezami dotyczacymi przyblizen poszczegolnych wartosci.



